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CLASA a XI-a

Problema 1. Determinati functiile continue f : R — R pentru care f(1) = e si
flz+y)=e3. f(x)- f(y), pentru orice z,y € R.
Gazeta Matematica

Problema 2. Fie matricele inversabile A, B € M,,(R), astfel ca matricea A+ B~! s&
fie inversabili, cu (A4 B1)™" = A~! + B. Aritati c& det(AB) = 1. Rdmane adevirata
concluzia iIn My(C)?

Problema 3. Fie a,b € R, cu a < b. Presupunem ca f : [a,b] — [a,b] este o functie
continua, cu proprietatea ca exista c,d € (a,b) astfel incat f(c) = a si f(d) = b. Aratati
ca functia f o f : [a,b] — [a,b] are cel putin trei puncte fixe. (zg € D se numeste punct
fix al functiei ¢ : D — D daca ¢(zg) = xo.)

Problema 4. Fie matricele A, B € M3(C), cu proprietatea cd 4> = B% = O;.
Demonstrati ca AB = BA implica AB = O3. Aratati ca implicatia reciproca este falsa.

Timp de lucru 3 ore. Se adauga 30 minute pentru intrebari
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



