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CLASA a XI-a

Problema 1. Se considera functiile f, g : R — R cu proprietatea ca

inf f(2) = g(a) si supg(z) = f(a),

r>a r<a

oricare ar fi a € R. Stiind ca f are proprietatea lui Darboux, aratati ca functiile f si g
sunt continue si egale.

Gazeta Matematica

Problema 2. Se considera matricele A, B € M3(R) astfel ca A? + B? = O;. Arétati
ca det(aA + bB) = 0, pentru oricare numere reale a si b.

Problema 3. Fie sirul (z,,),>1 definit in mod recurent prin z; = 1 i

T i i) i +[Bn
n+l n+2 7 2n’

Tpy1 =

pentru orice n € N*. Consideram sirul (y,),>1, cu y, = — , n € N,

n
Aratati ca:
no . 2n+1 :
a) xiﬂ < % $1 Yy < %yn, pentru orice n € N*;
b) lim z, = 0.

n—o0

Problema 4. Fie A € M,,(C), unde n > 2. Notam cu m numarul de elemente ale

multimii {rang(A*) — rang(A¥*")| k € N*}. Aritati ci n > mm+l)

Timp de lucru 3 ore. Se adauga 30 minute pentru intrebari.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



